
¢›‰ÂÙ·È Ô ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎfi˜ ¯ÒÚÔ˜ ø={1,2,......,10} ÂÓfi˜ ÂÈÚ¿-
Ì·ÙÔ˜ Ù‡¯Ë˜.  °ÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ ÔÈ Èı·ÓfiÙËÙÂ˜ ÙˆÓ ·ÏÒÓ ÂÓ-
‰Â¯ÔÌ¤ÓˆÓ ÙÔ˘ ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ¯ÒÚÔ˘ ø Â›Ó·È ·Ó¿ÏÔÁÂ˜ ÙˆÓ
·ÓÙÈÛÙÔ›¯ˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ̄ ÒÚÔ˘ ø.
·) ¡· ‚ÚÂıÔ‡Ó ÔÈ Èı·ÓfiÙËÙÂ˜ ÙˆÓ ·ÏÒÓ ÂÓ‰Â¯ÔÌ¤ÓˆÓ ÙÔ˘
‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ̄ ÒÚÔ˘.
‚) ¶ÔÈ· Â›Ó·È Ë Èı·ÓfiÙËÙ· ÙÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙÔ˘ ÂÈÚ¿Ì·ÙÔ˜
Ó· Â›Ó·È: È) ¿ÚÙÈÔ˜ ·ÚÈıÌfi˜  ÈÈ) ·ÚÈıÌfi˜ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˜ ÙÔ˘ 7.

∆Ô ‚¿ÚÔ˜ ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ÂÓfi˜ °˘ÌÓ·Û›Ô˘ ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÂÙ·È
ÛÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î· ÔÌ·‰ÔÔÈËÌ¤ÓÔ ÛÂ ¤ÓÙÂ ÎÏ¿ÛÂÈ˜ ›-
ÛÔ˘ Ï¿ÙÔ˘˜.

∞Ó ÁÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ Ë Û˘¯ÓfiÙËÙ· (v3) ÙË˜ ÙÚ›ÙË˜ ÎÏ¿ÛË˜ Â›Ó·È
›ÛË ÌÂ ÙËÓ Û˘¯ÓfiÙËÙ· (v4) ÙË˜ Ù¤Ù·ÚÙË˜ ÎÏ¿ÛË˜ Î·È fiÙÈ ÙÔ
40% ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ¤¯ÂÈ ‚¿ÚÔ˜ ÏÈÁfiÙÂÚÔ ·fi 65 ÎÈÏ¿, Ó· Û˘-
ÌÏËÚˆıÂ› Ô ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·˜.            

∞Ó ∞,µ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· ÙÔ˘ ›‰ÈÔ˘ ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎÔ‡ ¯ÒÚÔ˘ ø Î·È È-
Û¯‡ÂÈ fiÙÈ: Ó· ‚ÚÂıÔ‡Ó Ù· ƒ(∞), ƒ(µ).

·) ∞ÊÔ‡ ÔÈ Èı·ÓfiÙËÙÂ˜ ÙˆÓ ·ÏÒÓ ÂÓ‰Â¯ÔÌ¤ÓˆÓ Â›Ó·È ·Ó¿-
ÔÏÔÁÂ˜ ÙˆÓ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ÙÔ˘ ø ı· ÈÛ¯‡ÂÈ

¿Ú· ƒ(1) = 1.Ï
ƒ(2) = 2.Ï
:
ƒ(10) = 10.Ï

°ÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ ÈÛ¯‡ÂÈ 

ÕÚ· 

‰ËÏ·‰‹

‚) È) ŒÛÙˆ ∞ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ ÙÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙÔ˘ ÂÈÚ¿Ì·-
ÙÔ˜ Ó· Â›Ó·È ¿ÚÙÈÔ˜ ·ÚÈıÌfi˜, ÙfiÙÂ ∞={2,4,6,8,10}

ÈÈ) ŒÛÙˆ µ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ ÙÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙÔ˘ ÂÈÚ¿Ì·ÙÔ˜
Ó· Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ ÙÔ˘ 7, ÙfiÙÂ µ={8,9,10} Î·È

, F5=1. ŒÛÙˆ ¡ ÙÔ Ï‹ıÔ˜ ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ

¿Ú· ¿Ú·  

Î·È ¡5=50
F3=F2+f3 = 0,60+0,10=0,70
v3=v4 f3=f4 ¿Ú· f4=0,10 
¿Ú· F4=F3+f4=0,70+0,10=0,80

¿Ú·

¿Ú· 

F5=F4+f5 ¿Ú· 1=0,80+f5 f5 =0,20
¿Ú· ¿Ú· Î·È v4=5

N5=N4+v5 ¿Ú· 50=40+v5 v5=10

°ÓˆÚ›˙Ô˘ÌÂ fiÙÈ ÙÔ 40% ÙˆÓ Ì·ıËÙÒÓ ¤¯ÂÈ ‚¿ÚÔ˜ Î¿Ùˆ ·fi
65 ÎÈÏ¿. ∆Ô 65 fiÌˆ˜ Â›Ó·È ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ ÙË˜ ‰Â‡ÙÂÚË˜ ÎÏ¿ÛË˜,
¿Ú· ·ÎfiÌË    f1+f2=F2

‰ËÏ·‰‹ f1+f2=0,60 (2).
∞fi ÙÈ˜ (1), (2) ÚÔÎ‡ÙÂÈ fiÙÈ f1=0,20 Î·È f2=0,40.
ÕÚ· F1=f1=0,20

¿Ú· v1=10 Î·È ¿Ú· v2=10 Î·È ¡1=v1=10

ŒÛÙˆ c ÙÔ Ï¿ÙÔ˜ ÙË˜ ÎÏ¿ÛË˜ Î·È [·i, ·i+1] Ë i ÎÏ¿ÛË, ÙfiÙÂ
x1=65-c,   x2=65,  x3=65+c,   x4=65+2c Î·È x5=65+3c.
ŸÌˆ˜ x4=85 ¿Ú· 85=65+2c c=10 ¿Ú· x1=55,  x2=65,
x3=75,  x4=85,  x5=95 Î·È ÂÂÈ‰‹ Î·È

¿Ú· Î·È 

ŸÌÔÈ· Û˘ÌÏËÚÒÓÔ˘ÌÂ Î·È ÙÈ˜ ̆ fiÏÔÈÂ˜ ÎÏ¿ÛÂÈ˜.

·ÊÔ‡  Î·È

·ÎfiÌË ¿Ú· 

. 

∞fi (1), ÏfiÁˆ ÙˆÓ (2), (3)  ÚÔÎ‡ÙÂÈ fiÙÈ
Î·È 

∞fi (4) ¤¯Ô˘ÌÂ ƒ(∞)=0 ‹ ƒ(µ)=1
- ∞Ó ƒ(∞)=0 ÙfiÙÂ Î·È ÂÂÈ‰‹

, ¿Ú· , ¿Ú· Î·È ,

fiÔÙÂ ·fi (5) Î·È ƒ(µ)=0.
- ∞Ó ƒ(µ)=1, ÙfiÙÂ Î·È 

fiÌˆ˜ , ¿Ú· Î·È ,¿Ú· Î·È

, ÔfiÙÂ Î·È ƒ(∞)=1

∆∞ £∂ª∞∆∞ ∂¶πª∂§∏£∏∫∞¡ ∆∞  ºƒ√¡∆π™∆∏ƒπ∞ 

°. Ã∞™π∞∫∏™°. Ã∞™π∞∫∏™
ÛÙÔv ¶∂πƒ∞π∞

P(A∪B) =1

P(B) ≤ P(A∪B)B ⊆ A∪B

P(A∪B) = P(A)1P(A∩B) = P(B) = 1

P(A∩B) = 0P(A∩B) ≤ P(A) = 0A∩B ⊆ A
P(A∪B) = 0 ⋅ P(B) =0

P(B) - P(A∩B) = 0 ⇔ P(B) = P(A ∩B)  (5)

P(A) ⋅  [1- P(B)] = 0 (4)

⇔ P(B) - P(A∩B) ≥ 0 (3)

P(A∩B) ≤ P(B) ⇔ A∩B ⊆ B0 ≤ P(B) ≤ 1

 0 ≤ P(A) ≤ 1P(A) ⋅ (1 - P(B) ) ≥ 0 (2)

⇔ P(A) ⋅ [ 1 - P(B) ] + [ P(B) - P(A ∩B) ] = 0 (1)

⇔ P(A) + P(B) - P(A ∩B) - P(A) P(B) = 0 ⇔

⇔ P(A) + P(B) - P(A∩B) = P(A) ⋅ P(B) ⇔

P( A∪B) = P(A) ⋅  P(B) ⇔ 

§Y™H 3Ô˘ £∂ª∞∆√™

α2 = 55 + 10
2

 = 60α1 = 55 - 10
2

 = 50αi+1 = xi + c
2

αi = xi - c
2

⇔ 

f2 = v2

N
f1 = v1

N

f1 + f2

2
 = 0,40   (1)

⇔ 

0,10 = v3

50
 ⇔ v3 = 5f3 = v3

N
 

⇔ 

0,80 = N4

50
 ⇔ N4 = 40F4 = N4

N
 

0,70 = N3

50
 ⇔ N3 = 35F3 = N3

N
 

⇔ 

vi Σ
i=1

5
= 500,60 = 30

N
 ⇔ N = 50F2 = N2

N
,

f6 = fi Σ
i=1

5
= 1

§Y™H 2Ô˘ £∂ª∞∆√™

P (B) = 8
55

 + 9
55

 + 10
55

  = 27
55

 

P (A) = 2
55

 + 4
55

 + 6
55

 + 8
55

 + 10
55

 = 30
55

 

P (κ) = κ
55

, µε κ=1,....,10

P (1) = 1
55

,P (2) = 2
55

,..., P (10) = 10
55

⇔ λ ⋅ (1+10)

2
 ⋅ 10 =1 ⇔ λ = 1

55

⇔ λ + 2λ +....+10λ = 1 ⇔ λ ⋅ (1+2+...+10) = 1 ⇔ 

P (1) + ...+ P (10) =1 ⇔

P(1)

1
 = P(2)

2
 = ... = P(10)

10
 = λ

§Y™H 1Ô˘ £∂ª∞∆√™

§Y™EI™

P (A∪B) = P(A) ⋅ P(B)

3Ô £∂ª∞ 

2Ô £∂ª∞ 

1Ô £∂ª∞ 

ª·ıËÌ·ÙÈÎ¿ °ÂÓÈÎ‹˜ ¶·È‰Â›·˜
¶ ∞ ¡ ∂ § § ∏ ¡ π ∂ ™  
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